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1. 設│ a │＝1，│ b │＝2， a 與 b 之夾角為 60°，則： 

(１)（ a ＋ b ）．（ a － b ）＝         。 (２)│3 a － b │＝           。 

Sol: (１)（ a ＋ b ）．（ a － b ）＝ a 2－ b 2＝1－4=－3 

(２)│3 a － b │2＝9 a 2－6 a ． b + b 2＝9－6．1．2．cos 60°+4=7 

        │3 a － b │＝ 7  

 

2. 已知│

a │＝1，│


b │＝2，│


a ＋


b2 │＝ 13，則


a 與

b 之夾角為         。 

Sol: │

a ＋2 b │2＝ a 2＋4 a ． b +4 b 2＝1+4．1．2．cos θ+16=13 

 cos θ=
2

1
 θ=120∘ 

 

3. 一單位圓內接△ABC，若 O 為單位圓之圓心，且OA＋2OB＋ 3 OC＝ 0 ，則： 

(１)OA．OB＝         。     (２) AB＝         。 

Sol: (１)∵△ABC 內接於圓 O     ∴OA＝OB＝OC＝1（半徑） 

又OA＋2OB＋ 3 OC＝ 0  OA＋2OB＝－ 3 OC  

∴│OA＋2OB│2＝│－ 3 OC│2 

│OA│2＋4 OA．OB＋4│OB│2＝3│OC│2 

4 OA．OB =3－1－4 OA．OB =
2

1
 

(２)∵ AB＝OB－OA   ∴│ AB│2＝│OB－OA│2＝│OB│2－2 OA．OB＋│OA│2 

                                ＝1－2×
2

1
＋1＝3    AB＝ 3  

 

4. 設 x，y 均為實數，若 3x＋4y＝5，則 (１)x2＋y2 之最小值為         ， 

(２)此時數對（x，y）＝           。 

Sol: 由柯西不等式知(x2＋y2)（32＋42）（3x＋4y）2 

  x2＋y2（5）2
/（32＋42）=5為最小值 

此時 k
yx


43
代入 3x＋4y＝59k＋16k＝5

5

1
k  

（x，y）＝（
5

3
，

5

4
） 

 

 



 

5. 已知 O(1，1)，A(7，－1)，B(3，5)為△OAB 之三頂點，試求 

(１)OA．OB＝         。 (２)OA在OB方向上的正射影為         。 

Sol: (１) OA．OB =(6，－2)．(2，4) =12－8 = 4 

(２)∵ OA在OB方向上的正射影為

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
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
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
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6.給定 a ＝（－2，3）， b ＝（6，4）， c ＝（1，x），若 c 為 a 與 b 角平分線的方向向

量，則 x＝           。 

Sol: 已知│

a │＝ 13，│


b │＝2 13， 

    ∴角平分線的方向向量為 k (2

a ＋ b ）＝k（2，10）＝（1，x） 

k＝
2

1
  x＝5 

 

7.試將向量 a ＝（7，4）分解為(１)與 b ＝（1，2）平行分量           。 

(２)與 b ＝（1，2）垂直之分量              。 

Sol: (１) 


a 在

b 方向上的正射影為


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


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5

87 
＝(3，6) 

    (２) a － b ＝(4，－2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

  請將答案填入下列表格中 

1(1) 1(2) 2 3(1) 3(2) 4(1) 

－3 7   120∘ 
2

1
 3  5 

4(2) 5(1) 5(2) 6 7(1) 7(2) 

（
5

3
，

5

4
） 4 （

5

2
，

5

4
） 5 (3，6) (4，－2) 


